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Material sobre matrizes e operações

Matrizes

Matriz é uma tabela de números formada por m linhas e n colunas. Dizemos que essa matriz tem ordem mxn (lê-se: m por n), sendo m(1 e n(1.

Modelo de uma matriz geral:


        a11   a12   a13   an
        a21   a22   a23   an
A=   a31   a32   a33   an
          .      .       .     .

       am1   am2  am3  amn        mxn

Multiplicação de matrizes

Dadas as matrizes


A=  1    2            e            B=  -3   5      o produto A . B será a matriz           C=  C11   C12
       3    4                                  4   2                                                                       C21   C22

Fazemos:


A . B=  1    2    .     –3   5     =  5   9

             3   4             4   2         7  23

C11 =  
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(multiplica-se a 1ª linha de A pela 1ª coluna de B)

C12 =  
[image: image2.wmf]9
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 (multiplica-se a 1ª linha de A pela 2ª coluna de B)
C21 = 
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 (multiplica-se a 2ª linha de A pela 1ª coluna de B)
C22 =  
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 (multiplica-se a 2ª linha de A pela 2ª coluna de B)
Observe, por exemplo, que para obter o elemento C12 da matriz A . B multiplicamos o primeiro elemento da linha 1 de A pelo primeiro elemento da coluna 2 de B, o segundo elemento da linha 1 de A pelo segundo elemento da coluna 2 de B e somamos esses produtos.

A multiplicação de duas matrizes A e B, só é possível quando o número de colunas da matriz A for igual ao número de linhas da matriz B, tendo a matriz C=A.B o mesmo número de linhas de A e o mesmo número de colunas de B.

Exercícios:

1) Calcule as multiplicações:


a)  2  -3    .    5   1            b)  1   -1   .     3   -3         c)   8   -3           1   2   1     d)    0   1   .   2   7

     1   4        -2   3                 -2   2         0    4                4    5    .      3  -4   7            3  -4       6  -5

                                                                                      3    2

Matriz inversa

Consideremos A uma matriz quadrada de ordem n. Dizemos que A-1 é a matriz inversa de A se e somente se, A . A-1= In, ou seja:


A é a matriz dada,

A-1 é a inversa da matriz A

A . A-1= A-1. A= In, onde:   

                                                       In  é a matriz identidade de mesma ordem da matriz A

Exemplo:

Dada a matriz A=  2   1    , determinar A-1 (a inversa de A)

3 2

2 1    .    a   b    =   1   0                                        2a+c       2b+d    =     1   0

3 2         c   d         0   1                                        3a+2c   3b+2d            0   1


2a+c=1        e        2b+d=0             Basta resolver o sistema de equações e teremos a=2, b=-1, c=-3 e d=2.

3a+2c=0                3b+2d=1

2) Determine a matriz inversa das seguintes matrizes:


a) A=   -1   2              b) B=    0   1       c) C=    3   2             d) D=    2  -1

            -1   3                           1   2                     7   5                          3   0
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